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Abstract. In the paper in the case of heteroscedastic independent
deviations a regression model whose function has the form f(x) =
ax2 + bx+ c, where a, b, and c are unknown parameters, is studied.
Approximate values (observations) of functions f(x) are registered
at equidistant points of a line segment. The theorem proved in the
paper states that Aitken estimation of the higher coefficient of the
quadratic model in the case of odd the number of observation points
coincides with its estimation of LS iff values of the variances satisfy
a certain system of nonlinear equations. Under these conditions, the
Aitken and LS estimations of b and c will not coincide. The applicati-
on of the theorem for some cases of a specific quantity of observation
points and the same values of the variances at nodes symmetric about
the point 1

2 is considered. In all these cases it is obtained that the
LS estimation will be coincide Aitken estimation if the variance in
two points accepts arbitrary values, and at all others does certain
values that are expressed through the values of variances in these
two points.
Keywords: least square method, regression model, Aitken estimati-
on.

Анотацiя. У роботi у випадку гетероскедастичних незалежних
вiдхилень вивчається регресiйна модель, функцiя якої має вигляд
f(x) = ax2+ bx+ c, де a, b та c — невiдомi параметри. Наближенi
значення (спостереження) функцiї f(x) реєструються у рiвновiд-
далених точках вiдрiзку [0, 1]. Теорема, яку доведено в роботi,
стверджує, що оцiнка Ейткена старшого коефiцiенту квадрати-
чної моделi у випадку непарної кiлькостi точок спостереження
збiгається з його оцiнкою МНК тодi i тiльки тодi, коли значен-
ня дисперсiй вiдхилень задовiльняють певнiй системi нелiнiйних
рiвнянь. При цих умовах оцiнки Ейткена та МНК параметрiв b та
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c не будуть збiгатися. Розглянуто застосування теореми для де-
яких випадкiв конкретної кiлькостi точок спостереження та одна-
кових значеннях дисперсiй у вузлах, симетричних вiдносно точки
1
2 . В усiх цих випадках отримано, що оцiнка МНК буде збiгатися з
оцiнкою Ейткена, якщо дисперсiя в двох точках приймає довiль-
нi значення, а в усiх iнших — певнi значення, якi виражаються
через значення дисперсiй в цих двох точках.
Ключовi слова: метод найменших квадратiв, регресiйна мо-
дель, оцiнка Ейткена.

Вступ

В класичному perpeciйному аналiзi в якостi випадкових вiдхилень бе-
руть послiдовнiсть незалежних у сукупностi випадковi величини з однако-
вою дисперсiєю. Така умова досить обмежувальна, на практицi вона часто
не виконується. Фактично припущення класичної perpeciї означає, що нев-
рахованi фактори дiють випадково вiд експеримента до експерименту, а
також розкид таких факторiв сталий. В зв’язку з цим була розвинута тео-
рiя для дослiдження perpeciйної моделi, в якiй вiдхилення корельованi, або
принаймнi, гетероскедастичнi. Проте в такому випадку оцiнка звичайного
методу найменших квадратiв (МНК) невiдомих параметрiв моделi хоч i
буде незмiщеною та спроможною, вже не буде ефективною [2]. Для того,
щоб отримати оцiнку, яка має мiнiмальну дисперсiю в класi незмiщених лi-
нiйних оцiнок, треба видозмiнити МНК. Оцiнка з мiнiмальною дисперсiю
називається марковською або оцiнкою Ейткена; в формулу для неї входить
коварiацiйна матриця вiдхилень, яка часто буває невiдомою. А оцiнка МНК
завжди обчислювана.

Отже, порiвняння цих оцiнок, встановлення зв’язку мiж ними, а також
знаходження випадкiв, коли вони збiгаються, має важливе значення. Якщо
вони вiдрiзняються одна вiд одної, дослiджується задача, яку похибку ми
допускаємо, коли використовуємо оцiнку МНК замiсть оцiнки Ейткена. В
якостi мiри ефективностi беруть вiдношення визначникiв коварiацiйних ма-
триць цих оцiнок.

В [1] у випадку моделi, лiнiйної по параметрам, доведено декiлька те-
орем, якi дають необхiднi та достатнi умови на матрицю плану для збiгу
оцiнки МНК та оцiнки Ейткена. Ватсон [7–8], Хеннан [9], Зискинд [4], Ма-
гнес та Макгир [5] досдiджували ефективнiсть, Гренандер [3] та Розенблат
[6] — асимптотичну ефективнiсть оцiнки МНК.

В статтi [10] вивчається властивiсть рiвностi оцiнок параметрiв лiнiйної
множинної perpeciйнiй моделi, отриманих методом найменших квадратiв та
узагальненим МНК при значно вiдмiнних похибках у вихiдних данних. В
статтi [11] у випадку гетероскедастичних незалежних вiдхилень вивчається
регресiйна модель, функцiя якої має вигляд f(x) = ax+ b. Знайдено умови
на дисперсiї вiдхилень, при яких оцiнка Ейткена збiгається з оцiнкою МНК
окремо для кожного невiдомого параметру моделi. При цих умовах оцiнки
Ейткена та МНК iншого параметру не будуть збiгатися.
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1. Оцiнка МНК та оцiнка Ейткена старшого коефiцiенту
квадратичної регресiйної моделi у випадку
гетероскедастичних незалежних вiдхилень

Розглянемо модель регресiї

yi = at2i + bti + c+ ϵi, i = 0, 1, ..., n, (1)

де a, b i c — невiдомi параметри, якi пiдлягають оцiнюванню, ϵ0,...,ϵn —
незалежнi у сукупностi випадковi величини з Eϵi = 0 та Dϵi = λiσ

2, λi > 0,
i = 0, 1, ..., n.

В [2] знайдено формули для оцiнки МНК та оцiнки Ейткена невiдомих
параметрiв моделi регресiї загального вигляду, лiнiйної по параметрам. З
цих формул у випадку ti = i

n , i = 0, 1, ..., n, маємо такi оцiнки МНК та
Ейткена параметра a моделi (1):

âMNK =
180n

(n+ 1)(n+ 2)(n− 1)(n+ 3)

n∑
i=0

z(i)yi,

âAIT = n2∆−1
n

n∑
i=0

λi

( n∑
l=0,j>l

λlλj(l − j)2(i− l)(i− j)

)
yi, (2)

де

z(i) =
n(n+ 2)

12
−
(
i− n

2

)2
,

∆n =
n∑

i=0

i2λi

( n∑
l=0,j>l

λlλj(l − j)2(i− l)(i− j)

)
.

2. Умови на дисперсiї вiдхилень для збiгу оцiнок МНК та
Ейткена старшого коефiцiенту квадратичної регресiйної моделi

Має мiсце

Теорема 1. Оцiнка Ейткена та оцiнка МНК параметра a в моделi (1) у
випадку парного n збiгаються тодi i тiльки тодi, коли λi, i = 0, 1, ..., n, є
розв’язком наступної системи рiвнянь

λi

n∑
l=0,j>l

λlλj(l − j)2(i− l)(i− j) =

=
12λn

2
z(i)

n(n+ 2)

n∑
l=0,j>l

λlλj(l − j)2
(n
2
− l
)(n

2
− j
)
, (3)

i = 0, 1, ...,
n

2
− 1,

n

2
+ 1, ..., n.

Доведення. Необхiднiсть. Нехай

âAIT = âMNK . (4)
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З (4) отримуємо рiвнiсть
n∑

i=0

αiyi = 0, (5)

де

αi =
λin(n+ 1)(n+ 2)(n− 1)(n+ 3)

180
×

×
n∑

l=0,j>l

λlλj(l − j)2(i− l)(i− j)− z(i)∆n, i = 0, 1, ..., n.

Для того, щоб (5) виконувалось для будь-яких yi, i = 0, 1, ..., n, необхiдно
i достатньо, щоб

αi = 0, i = 0, 1, ..., n. (6)

У випадку парного n з (6) при i = n
2 маємо рiвняння

λn
2

n∑
l=0,j>l

λlλj(l − j)2
(n
2
− l
)(n

2
− j
)
=

= − 15∆n

(n+ 1)(n− 1)(n+ 3)
. (7)

З усiх iнших рiвнянь системи (6) отримуємо

λiz
−1(i)

n∑
l=0,j>l

λlλj(l − j)2(i− l)(i− j) = (8)

=
12

n(n+ 2)
· 15∆n

(n+ 1)(n− 1)(n+ 3)
, i = 0, 1, ...,

n

2
− 1,

n

2
+ 1, ..., n,

якщо z(i) ̸= 0, або
n∑

l=0,j>l

λlλj(l − j)2(i− l)(i− j) = 0, якщо z(i) = 0.

Далi, бачимо, що якщо z(i) ̸= 0, то з i-го рiвняння системи (8) та рiвня-
ння (7) випливає i-е рiвняння системи (3). А якщо z(i) = 0, то i-е рiвняння
системи (8) збiгається з i-м рiвняння системи (3).

Неважко помiтити, що рiвняння (7) є лiнiйною комбiнацiєю рiвнянь (8),
тобто система (8) є еквiвалентною системi рiвнянь (3).

Таким чином, з умови (4) випливає (3).
Достатнiсть. Нехай λ∗

i , i = 0, 1, ..., n, є розв’язком системи (3). Оскiль-
ки системи (8) та (3) еквiвалентнi, а рiвняння (7) є лiнiйною комбiнацiєю
рiвнянь (8), то λ∗

i , i = 0, 1, ..., n, є розв’язком системи (8) та рiвняння (7).
Перепишемо отриманi з (7) та (8) тотожностi наступним чином

∆−1
n λ∗

n
2

n∑
l=0,j>l

λ∗
l λ

∗
j (l − j)2

(n
2
− l
)(n

2
− j
)
= (7′)
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=
12

n(n+ 2)
·

15z(n2 )

(n+ 1)(n− 1)(n+ 3)
,

∆−1
n λ∗

i

n∑
l=0,j>l

λ∗
l λ

∗
j (l − j)2(i− l)(i− j) = (8′)

=
12

n(n+ 2)
· 15z(i)

(n+ 1)(n− 1)(n+ 3)
, i = 0, 1, ...,

n

2
− 1,

n

2
+ 1, ..., n.

Далi, пiдставимо λ∗
i , i = 0, 1, ..., n, в формулу (2). Враховуючи тотожностi

(7′) та (8′), отримуємо

âAIT = ∆−1
n

n∑
i=0

λ∗
i

( n∑
l=0,j>l

λ∗
l λ

∗
j (l − j)2(i− l)(i− j)

)
yi =

=
180n

(n+ 1)(n+ 2)(n− 1)(n+ 3)

n∑
i=0

z(i)yi = âMNK ,

тобто маємо (4).
Теорему доведено. �
Таким чином, для того, щоб знайти, при яких λi, i = 0, 1, ..., n, оцiнки

МНК та Ейткена параметру a будуть збiгатися, треба розв’язати систему
рiвнянь (3) вiдносно λ0, λ1,..., λn.

3. Застосування теореми для деяких конкретних n та
однакових значеннях дисперсiй у точках спостереження,

симетричних вiдносно точки 1
2 .

Розглянемо застосування теореми 1 для n = 4, n = 6, n = 8 у випадку,
коли

λ0 = λn, λ1 = λn−1, ..., λn
2
−1 = λn

2
+1.

Має мiсце

Наслiдок 1. Якщо в моделi (1) умова λj = λ, j = 0, 1, ..., n, не виконує-
ться, то оцiнка Ейткена та оцiнка МНК параметра a у випадку n = 4 та
λi = λ4−i, i = 0, 1 збiгаються тодi i тiльки тодi, коли λ1, λ2 — будь-якi,
але 3λ1 − 2λ2 > 0, а

λ0 =
λ1λ2

3λ1 − 2λ2
. (9)

Доведення. У випадку n = 4 система рiвнянь (3) прийме вигляд

λ0

(
2λ1λ2 + 12λ1λ3 + 36λ1λ4 + 6λ2λ3 + 32λ2λ4 + 12λ3λ4

)
=

= −λ2

(
2λ1λ0 − 18λ0λ3 − 64λ0λ4 − 4λ1λ3 − 18λ1λ4 + 2λ3λ4

)
;

λ1

(
−4λ0λ2 − 18λ0λ3 − 48λ0λ4 + 2λ2λ3 + 12λ2λ4 + 6λ3λ4

)
=

= −1

2
λ2

(
2λ1λ0 − 18λ0λ3 − 64λ0λ4 − 4λ1λ3 − 18λ1λ4 + 2λ3λ4

)
;

λ3

(
6λ0λ1 + 12λ0λ2 − 48λ1λ4 + 2λ1λ2 − 18λ2λ4 − 4λ3λ4

)
=

37



М. Ю. САВКIНА

= −1

2
λ2

(
2λ1λ0 − 18λ0λ3 − 64λ0λ4 − 4λ1λ3 − 18λ1λ4 + 2λ3λ4

)
;

λ4

(
12λ0λ1 + 32λ0λ2 + 36λ0λ3 + 6λ1λ2 + 12λ1λ3 + 2λ2λ3

)
=

= −λ2

(
2λ1λ0 − 18λ0λ3 − 64λ0λ4 − 4λ1λ3 − 18λ1λ4 + 2λ3λ4

)
.

Якщо λ0 = λ4, λ1 = λ3, з цих рiвнянь маємо

λ0

(
2λ1λ2 + 12λ1λ0 + 8λ2λ0 + 3λ2

1

)
= λ2

(
8λ1λ0 + 16λ2

0 + λ2
1

)
; (10)

λ1

(
4λ0λ2 − 6λ1λ0 − 24λ2

0 + λ1λ2

)
= −λ2

(
8λ1λ0 + 16λ2

0 + λ2
1

)
. (11)

З обох рiвнянь (10) та (11) отримуємо(
(3λ1 − 2λ2)λ0 − λ1λ2

)(
4λ0 + λ1

)
= 0. (12)

Оскiльки λi > 0, i = 0, 1, ..., n, то з рiвняння (12) випливає (9) при умовi,
що λ1, λ2 — будь-якi, але 3λ1 − 2λ2 > 0. �
Наслiдок 2. Якщо в моделi (1) умова λj = λ, j = 0, 1, ..., n, не виконує-
ться, то оцiнка Ейткена та оцiнка МНК параметра a у випадку n = 6
та λi = λ6−i, i = 0, 1, 2 збiгаються тодi i тiльки тодi, коли λ1, λ2 —
будь-якi, але λ1 ̸= λ2, а

λ0 = λ3 = λ2. (13)

Доведення. У випадку, коли λ0 = λ6, λ1 = λ5, λ2 = λ4 система рiвнянь (3)
прийме вигляд

λ2
0(180λ1 + 288λ2 + 162λ3)+

+λ0

(
80λ2

1 + 32λ2
2 + 148λ1λ2 + λ3(18λ2 + 72λ1)

)
=

= −1, 25λ3

(
−324λ2

0 + λ0(−288λ1 − 72λ2)−
−(64λ2

1 + 4λ2
2 + 32λ1λ2)

)
; (14)

у випадку n = 6 маємо z(1) = 0, тому

λ2
1(−80λ0 + 48λ2 + 32λ3)+

+λ1

(
−180λ2

0 + 12λ2
2 + 88λ0λ2 + λ3(72λ0 + 8λ2)

)
= 0; (15)

λ2
2(−12λ1 − 32λ0 + 2λ3)+

+λ2

(
−48λ2

1 − 288λ2
0 − 236λ0λ1 + λ3(18λ0 + 8λ1)

)
=

= 0, 75λ3

(
−4λ2

2 + λ2(−32λ1 − 72λ0)+

+(−64λ2
1 − 324λ2

0 − 288λ1λ0)
)
. (16)

З рiвнянь (14), (15), (16) вiдповiдно отримуємо(
(27λ3 − 20λ1 − 32λ2)λ0 + 5(4λ1 + λ2)λ3

)(
9λ0 + 4λ1 + λ2

)
= 0; (14′)(

2λ3 + 3λ2 − 5λ0

)(
9λ0 + 4λ1 + λ2

)
= 0; (15′)(

(5λ3 − 12λ1 − 32λ0)λ2 + 3(9λ0 + 4λ1)λ3

)(
9λ0 + 4λ1 + λ2

)
= 0. (16′)

З рiвняння (15′) маємо

λ0 =
2λ3 + 3λ2

5
. (17)
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Пiдставляємо (17) в (14′) та (16′), отримуємо вiдповiдно λ2 = λ3 та λ2 = λ0,
тобто маємо (13). �
Лема 1. Якщо λ2 > λ3, λ3 > 0, то кубiчне рiвняння

f(x) = 0, (18)

де
f(x) = 360(−8, 5λ2 + λ3)x

3+

+(−2896, 8λ2
2 − 437, 4λ2λ3 + 409, 2λ2

3)x
2+

+(2040λ3
2 + 8130λ2

2λ3 + 6465λ2λ
2
3 − 480λ3

3)x−
−1800λ2λ3(λ

2
2 + 2, 85λ2λ3 + 2λ2

3),

має принаймнi один додатнiй корiнь x∗, причому x∗ < λ3.

Доведення. Справдi,

f(0) = −1800λ2λ3(λ
2
2 + 2, 85λ2λ3 + 2λ2

3) < 0,

а
f(λ3) = 240(λ2 − λ3)(λ2 − 0, 595λ3)(λ2 + 2, 025λ3) > 0.

Таким чином, iснує x∗, 0 < x∗ < λ3, такий що f(x∗) = 0. �
Наслiдок 3. Якщо в моделi (1) у випадку n = 8 та λi = λ8−i, i = 0, 1, 2, 3,
λ2, λ3 — будь-якi, але λ2 > λ3, λ4 = λ∗

4, λ0 = λ∗
0, та λ1 = λ∗

1, де λ∗
4 —

найменший додатнiй корiнь рiвняння (18),

λ∗
0 =

1, 4λ∗
4(4λ2 + λ3)

12λ2 + 15λ3 − 20λ∗
4

, (19)

λ∗
1 =

1, 4λ∗
4(4λ2 + λ3)

20λ2 + 32λ3 − 45λ∗
4

. (20)

то оцiнка Ейткена та оцiнка МНК параметра a збiгаються.

Доведення. У випадку, коли λ0 = λ8, λ1 = λ7, λ2 = λ6, λ3 = λ5 система
рiвнянь (3) прийме вигляд

64λ2
0(7λ1 + 12λ2 + 15λ3 + 8λ4)+

+4λ0

(
8λ4(9λ1 + 4λ2 + λ3)+

+(λ3 + 4λ2 + 9λ1)(15λ3 + 12λ2 + 7λ1)
)
=

= 1, 4λ4

(
1024λ2

0 + 128λ0(9λ1 + 4λ2 + λ3) + 4(9λ1 + 4λ2 + λ3)
2
)
; (21)

18λ2
1(−14λ0 + 10λ2 + 16λ3 + 9λ4)+

+2λ1

(
9λ4(16λ0 + 4λ2 + λ3)+

+2(16λ0 + 4λ2 + λ3)(8λ3 + 5λ2 − 7λ0)
)
=

= 0, 35λ4

(
324λ2

1 + 72λ1(16λ0 + 4λ2 + λ3) + 4(16λ0 + 4λ2 + λ3)
2
)
; (22)

16λ2
2(−12λ0 − 5λ1 + 3λ3 + 2λ4)+

+4λ2

(
2λ4(16λ0 + 9λ1 + λ3)+

+(16λ0 + 9λ1 + λ3)(3λ3 − 12λ0 − 5λ1)
)
=

= 0, 4λ4

(
64λ2

2 + 32λ2(16λ0 + 9λ1 + λ3) + 4(16λ0 + 9λ1 + λ3)
2
)
; (23)
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λ2
3(−60λ0 − 32λ1 − 12λ2 + 2λ4)+

+λ3

(
2λ4(16λ0 + 9λ1 + 4λ2)−

−(16λ0 + 9λ1 + 4λ2)(60λ0 + 32λ1 + 12λ2)
)
=

= 0, 85λ4

(
−4λ2

3 − 8λ3(16λ0 + 9λ1 + 4λ2)− 4(16λ0 + 9λ1 + 4λ2)
2
)
; (24)

З рiвнянь (21)–(24) вiдповiдно отримуємо(
λ0(7λ1+12λ2+15λ3−14, 4λ4)−1, 4λ4(9λ1+4λ2+λ3)

) 3∑
i=0

(4−i)2 = 0; (21′)

(
λ1(28λ0−20λ2−32λ3−5, 4λ4)+1, 4λ4(16λ0+4λ2+λ3)

) 3∑
i=0

(4−i)2 = 0; (22′)

(
λ2(30λ0+12, 5λ1−7, 5λ3−9λ4)−λ4(16λ0+9λ1+λ3)

) 3∑
i=0

(4− i)2 = 0; (23′)

(
λ3(60λ0+32λ1+12λ2−5, 4λ4)−3, 4λ4(16λ0+9λ1+4λ2)

) 3∑
i=0

(4−i)2 = 0. (24′)

З (21′) та (22′) маємо

λ0 =
1, 4λ4(9λ1 + 4λ2 + λ3)

7λ1 + 12λ2 + 15λ3 − 14, 4λ4
(21′′)

та
λ1 =

1, 4λ4(16λ0 + 4λ2 + λ3)

28λ0 − 20λ2 − 32λ3 − 5, 4λ4
(22′′)

вiдповiдно. Пiдставимо (21′′) в (22′′), отримуємо

λ1 =
1, 4λ4(4λ2 + λ3)

20λ2 + 32λ3 − 45λ4
. (19′)

Далi, пiдставимо (24) в (21′′), отримуємо

λ0 =
1, 4λ4(4λ2 + λ3)

12λ2 + 15λ3 − 20λ4
. (20′)

З (23′) та (24′) маємо вiдповiдно

λ2(30λ0 + 12, 5λ1 − 7, 5λ3 − 9λ4)− λ4(16λ0 + 9λ1 + λ3) = 0 (23′′)

та

λ3(60λ0 + 32λ1 + 12λ2 − 5, 4λ4)− 3, 4λ4(16λ0 + 9λ1 + 4λ2). (24′′)

Пiдставимо (19′) та (20′) в (23′′) та (24′′), отримуємо в обох випадках
однакове кубiчне рiвняння (23) вiдносно λ4.

Якщо λ2 > λ3, в лемi 1 доведено, шо рiвняння (18) має принаймнi один
додатнiй корiнь x∗, причому x∗ < λ3. Позначимо найменший додатнiй ко-
рiнь рiвняння (18) через λ∗

4. Так як λ∗
4 < λ3, то легко бачити, що λ∗

0 та λ∗
1,

отриманi за формулами (19) та (20), будут також додатними. �
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4. Висновки

У статтi у випадку гетероскедастичних незалежних вiдхилень вивчено
регресiйну модель, функцiя якої має вигляд

f(x) = ax2 + bx+ c,

де a, b та c — невiдомi параметри. Наближенi значення (спостереження)
функцiї f(x) реєструються у рiвновiддалених точках вiдрiзку [0, 1]. Тео-
рема 1 стверджує, що оцiнка Ейткена старшого коефiцiенту квадратичної
моделi у випадку непарної кiлькостi точок спостереження збiгається з йо-
го оцiнкою МНК тодi i тiльки тодi, коли значення дисперсiй вiдхилень
задовiльняють певнiй системi нелiнiйних рiвнянь. При цих умовах оцiнки
Ейткена та МНК параметрiв b та c не будуть збiгатися. Розглянуто засто-
сування теореми для деяких випадкiв конкретної кiлькостi точок спостере-
ження та однакових значеннях дисперсiй у вузлах, симетричних вiдносно
точки 1

2 .
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УСЛОВИЯ СОВПАДЕНИЯ ОЦЕНОК МНК И ЭЙТКЕНА
СТАРШЕГО КОЭФФИЦИЕНТА МОДЕЛИ КВАДРАТИЧНОЙ

РЕГРЕССИИ

М. Ю. Савкина
Институт математики НАНУ , Киев, Украина, E-mail: marta@imath.kiev.ua

Аннотация. В работе в случае гетероскедастических независи-
мых отклонений изучается регрессионная модель, функция кото-
рой имеет вид f(x) = ax2 + bx+ c, где a, b и c — неизвестные па-
раметры. Приближенные значения (наблюдения) функции f(x)
регистрируются в равноудаленных точках отрезка [0, 1]. Доказан-
ная в работе теорема утверждает, что оценка Эйткена старшего
коэффициента квадратичной модели в случае нечетного коли-
чества точек наблюдения совпадает с его оценкой МНК тогда
и только тогда, когда значение дисперсий отклонений удовле-
творяют определенной системе нелинейных уравнений. При этих
условиях оценки Эйткена и МНК параметров b и c не будут сов-
падать. Рассмотрено применение теоремы для некоторых случаев
конкретного количества точек наблюдения и одинаковых значе-
ниях дисперсий в узлах, симметричных относительно точки 1

2 . Во
всех этих случаях получено, что оценка МНК будет совпадать с
оценкой Эйткена, если дисперсия в двух точках принимает прои-
звольные значения, а во всех других — определенные значения,
выражающееся через значения дисперсий в этих двух точках.
Ключевые слова: метод наименьших квадратов, регрессион-
ная модель, оценка Эйткена.
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